"Czterowyrazowy ciag (a, b, ¢, d) jest rosnacy i arytmetyczny. Kwadrat najwiekszego wyrazu tego
ciagu jest réwny podwojonej sumie kwadratéw pozostatych wyrazéw tego ciagu.
Ponadto cigg (a + 100, b, ¢) jest geometryczny. Oblicz wyrazy ciagu (a, b, ¢, d)."

Ciag (a, b, ¢, d) jest arytmetyczny o rdéznicy r>0. Korzystajagc z wzoru na n-ty wyraz ciggu
arytmetycznego mozemy wyznaczy¢ kolejne wyrazy uzalezniajac je od pierwszego wyrazu oraz
réznicy.

ai=awiecb=a+r,c=a+2r,d=a+3r

Kwadrat najwiekszego wyrazu tego ciggu jest réwny podwojonej sumie kwadratow pozostatych
wyrazow tego ciggu. Zapisujac ten tekst algebraicznie otrzymujemy:

dzZ=2(a2+ b2+ c?)
- podstawiamy rozpisane wyrazy ciagu arytmetycznego
i prébujemy uprosci¢ i zredukowac
(@a+3r)2=2(a%+ (a+r)2+ (a+2r)?
a?+ 6ar + 9r2 = 2(a?+ a% + 2ar + r2 + a2 + 4ar + 4r?)
a?+ 6ar + 9r2 =2(3az + 6ar + 5r?)
a2z + 6ar + 9r2 =6a2+ 12ar + 10r?
-5a2-6ar-r2=0 / -(-1)
5az+ 6ar+12=0
Cigg (a + 100, b, c) jest geometryczny. Korzystajac ze wzoru miedzy sgsiednimi wyrazami ciggu

tworzymy réwnanie:

bz = (a+ 100)c
- podstawiamy rozpisane z wzoru wyrazy ciggu i wyliczamy a, zeby podstawi¢
do wyliczonego wcze$niej réwnania,
(a+r)2=(a+100) (a+2r)
a2+ 2ar +r2 =a2+ 2ar + 100a +200r
r2 =100a +200r

100a=r%-200r /:100



Tworzymy uktad réwnan, a nastepnie rozwigzujemy

ISaZ + 6ar + rt
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5a° + bar + r* =10
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5r (ET’-Z) + 6r (mr—Z) + re=0/:r?

1 2 1
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5r%-1400 + 90000=0 /: 5

r#-280r + 18000 =0

Kolejnym etapem jest rozwigzanie funkcji kwadratowej oraz wyliczenie pierwiastkow réwnania.

A= 280%-4-1- 18000 = 6400

VA =80
_ (-280-80 200
nETR T T
_ (-280)+80 360 _
= 21 2z

Nastepnym krokiem jest wyliczenie ,a” dla kazdego z wyliczonych ,r”.

1
a; = 100(—-1!]0—2) = —100
100
1
=1 (—-1 —2): -
ay 80 100 80 36

Podstawiamy wyliczone a1 = -100 oraz r1 = 100 do wytycznych z polecenia (a, b, ¢, d) i sprawdzamy
czy otrzymane liczby tworza cigg geometryczny.



(a,b, c,d) = (-100, 0, 100, 200)
(a+100, b, c) = (0,0, 100)
Z definicji ciggu (wyliczajac iloraz) mozemy zauwazyg¢, Ze nie jest to cigg geometryczny.

as 100 .
— = —— - symbol nieoznaczny
a, 0

Rozwiazanie (-100, 0, 100, 200) odrzucamy.
Nastepnie czynno$¢ powtarzamy dla a; = -36 oraz rz = 180,
(a,b,c,d) = (-36, 144, 324,504)

(a+100, b, ¢) = (64, 144, 324)

a; 324
— = — =225
a, 144
a, 144
—= — =225
a; 64

Ciag (64, 144, 324) jest geometryczny.

Odpowiedz: (a, b, ¢, d) = (-36, 144, 324, 504)



